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ΑΠΟ∆ΕΙΞΕΙΣ-ΣΧΟΛΙΑ 

• 1 ∆ΙΑΦΟΡΙΚΟΣ ΛΟΓΙΣΜΟΣ 
 
ΣΧΟΛΙΟ 1 

Υπάρχουν και συναρτήσεις οι οποίες δεν έχουν παράγωγο σε ένα 
σηµείο. Όπως είναι, για παράδειγµα, η συνάρτηση ||)( xxf =  στο 
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ΑΠΟ∆ΕΙΞΕΙΣ ΠΑΡΑΓΩΓΩΝ 
 

• παράγωγος της σταθερής συνάρτησης cxf =)(  
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• Η παράγωγος της συνάρτησης ρxxf =)(  

Έστω η συνάρτηση 2)( xxf = . Έχουµε  
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      Ισχύει 1)( −=′ ρρ xρx , όπου  ρ  ρητός αριθµός 

 
 
• Η παράγωγος της συνάρτησης )(xcf  

Έστω η συνάρτηση )()( xcfxF = . Έχουµε 
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• Η παράγωγος της συνάρτησης )()( xgxf +  
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• 2 ΣΤΑΤΙΣΤΙΚΗ 
ΑΠΟ∆ΕΙΞΗ 
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• 3 ΠΙΘΑΝΟΤΗΤΕΣ 
 
Κανόνες  Λογισµού  των  Πιθανοτήτων 

1. Για οποιαδήποτε ασυµβίβαστα µεταξύ τους ενδεχόµενα  Α και  Β ισχύει: 

)()()( BPAPBAP +=∪  

 
ΑΠΟ∆ΕΙΞΗ 

Αν κAN =)(  και λBN =)( , τότε το BA ∪  έχει λκ +  στοιχεία, γιατί αλλιώς τα Α και Β δε θα 
ήταν ασυµβίβαστα. ∆ηλαδή, έχουµε )()()( BNANλκBAN +=+=∪ . 
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Η ιδιότητα αυτή είναι γνωστή ως απλός προσθετικός νόµος 
(simply additive law) και ισχύει και για περισσότερα από 
δύο ενδεχόµενα. Έτσι, αν τα ενδεχόµενα Α, Β και Γ είναι 
ανά δύο ασυµβίβαστα θα έχουµε 

)()()()( ΓPBPAPΓBAP ++=∪∪ . 
                
              
2.  Για δύο συµπληρωµατικά ενδεχόµενα  Α  και A′  ισχύει: 

)(1)( APAP −=′  
 
ΑΠΟ∆ΕΙΞΗ 

Επειδή ∅=′∩ AA , δηλαδή τα Α και A′  είναι ασυµβίβαστα, έχουµε διαδοχικά, σύµφωνα µε τον 
απλό προσθετικό νόµο: )()()( APAPAAP ′+=′∪ τότε 
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3.  Για δύο ενδεχόµενα  Α  και  Β  ενός δειγµατικού χώρου Ω ισχύει: 

)()()()( BAPBPAPBAP ∩−+=∪  

ΑΠΟ∆ΕΙΞΗ 
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Για δυο ενδεχόµενα  Α  και  Β  έχουµε 
)()()()( BANBNANBAN ∩−+=∪      ,   (1)  αφού στο άθροισµα 

)()( BNAN +  το πλήθος των στοιχείων του BA∩  υπολογίζεται 
δυο φορές.  Αν διαιρέσουµε τα µέλη της (1) µε )(ΩN  έχουµε: 
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Η ιδιότητα αυτή είναι γνωστή ως προσθετικός νόµος (additive law). 
 

4. Αν BA ⊆ , τότε )()( BPAP ≤  
ΑΠΟ∆ΕΙΞΗ 

Επειδή BA ⊆  έχουµε διαδοχικά: )()( BNAN ≤ τότε  
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5. Για δύο ενδεχόµενα  Α  και  Β  ενός δειγµατικού χώρου  Ω  ισχύει 

)()()( BAPAPBAP ∩−=−  
ΑΠΟ∆ΕΙΞΗ 

Επειδή τα ενδεχόµενα BA −  και BA∩  είναι ασυµβίβαστα 
και ABABA =∩∪− )()( , 
έχουµε: )()()( BAPBAPAP ∩+−= . 

Άρα  )()()( BAPAPBAP ∩−=− . 
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